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บทคัดย่อ 
 

โครงงานคณิตศาสตร์ ประเภทสร้างทฤษฎีหรือคำอธิบายทางคณิตศาสตร์ เรื่อง การประยุกต์ใช้

ปริพันธ์จำกัดเขตหาพื้นที่ผิวทรงกลม มีจุดประสงค์ ดังนี้ 1) เพื่อศึกษาวิธีการใหม่ในการหาพื้นท่ีผิวทรง

กลมด้วยปริพันธ์จำกัดเขต 2) เพื่อใช้สูตรการหาพื้นท่ีผิวของทรงกลมด้วยปริพันธ์จำกัดเขตกับโจทย์ปัญหา

อื่น ๆ คณะผู้จัดทำได้นำโครงงานที่ทำการศึกษาแล้วมาต่อยอดในการแก้ปัญหาเกี่ยวกับพื้นผิวของทรง

กลม  โดยสามารถคำนวณด้วยปริพันธ์เขตจำกัดได้ ซึ่งการจัดทำโครงงานครั้งนี ้ทำให้คณะผู้จัดทำมี

แนวทางใหม่ในการอธิบายสิ่งที่เป็นนามธรรมให้เป็นรูปธรรมมากยิ่งขึ้น สามารถนำวิธีการดังกล่าวไป

ข้างต้นท่ีจะเผยแพร่แก่ผู้ท่ีสนใจไว้ใช้ศึกษาและสร้างทางเลือกในการใช้สูตรเพื่อคำนวณต่อไป 
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คุณครูณัฐชยา คิดสำราญ รองผู้อำนวยการฝ่ายวิชาการ ที่ส่งเสริมสนับสนุนและให้กำลังใจในการทำ

โครงงานขอขอบพระคุณ คุณครูสุชาดา อินนุรักษ์ คุณครูจีฮาน ปากบารา ที่ปรึกษาโครงงาน ที่กรุณา     

ให้คำปรึกษา แนะนำ ให้ข้อคิดเห็นและช่วยแก้ไขข้อบกพร่องต่างๆ ตลอดจนอนุเคราะห์ข้อมูลเพิ่มเติม       

จนทำให้โครงงานสำเร็จลุล่วงไปได้ด้วยดี ขอขอบพระคุณ คุณพ่อ คุณแม่ และผู้ปกครองท่ีเป็นกำลังใจและ
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6/1  และนักเรียนโรงเรียนทับปุดวิทยาท่ีเป็นกำลังใจให้ความช่วยเหลืออยู่เสมอ 

 หวังว่าผลการศึกษาค้นคว้าและผลงานที่ได้คงทำให้ผู้ที ่สนใจเห็นประโยชน์ในการศึกษาทฤษฎี   

ทางคณิตศาสตร์ เป็นผลงานที่มีคุณค่า และประโยชน์ทั ้งหลายที่เกิดขึ้น ขอมอบแด่คุณพ่อ คุณแม่          

ครูอาจารย์และโรงเรียนทับปุดวิทยาท่ีประสิทธิ์ประสาทวิชาทุกท่าน 

 จึงขอขอบคุณมา ณ โอกาสนี้ 
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บทท่ี 1 
บทนำ 

1.1 ที่มาและความสำคัญของโครงงาน 

 จากการเรียนวิชาคณิตศาสตร์ รายวิชาเพิ่มเติม ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที ่ 6 ภาคเรียนที่ 1        

บทที่ 2 แคลคูลัสเบื้องต้น เรื่อง ปริพันธ์จำกัดเขต และพื้นที่ที่ปิดล้อมด้วยเส้นโค้ง ทำให้คณะผู้จัดทำมี

ความสนใจที่จะศึกษาการหาพื้นท่ีผิวของทรงกลมด้วยปริพันธ์จำกัดเขต เนื่องจากคณะผู้จัดทำเคยศึกษา

เรื่องพื้นที่ผิวของทรงกลมในระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที ่ 3  และจากการค้นคว้าเพิ่มเติมในหนังสือเรียน 

หนังสืออ่านเพิ่มเติม และในอินเทอร์เน็ต  พบว่า การหาพื้นที่ผิวของทรงกลม สามารถหาได้หลายวิธี 

ดังนั ้นคณะผู้จัดทำจึงสนใจที ่จะศึกษา เรื ่อง การประยุกต์ใช้ปริพันธ์จำกัดเขตหาพื ้นที่ผิวทรงกลม                   

และใช้ความรู้ เรื ่อง ความต่อเนื่องของฟังก์ชัน ปริพันธ์จำกัดเขต และพื้นที่ที ่ปิดล้อมด้วยเส้นโค้ง                       

มาอธิบายและพิสูจน์ให้เห็นว่าปริพันธ์จำกัดเขต และสามารถใช้หาพื้นท่ีผิวของทรงกลมได้ 

1.2 วัตถุประสงค ์

1. เพื่อศึกษาวิธีการใหม่ในการหาพื้นท่ีผิวทรงกลมด้วยปริพันธ์จำกัดเขต 

2. เพื่อใช้สูตรการหาพื้นท่ีผิวของทรงกลมด้วยปริพันธ์จำกัดเขตกับโจทย์ปัญหาอื่น ๆ   

1.3 สมมติฐาน 

สามารถศึกษาวิธีการใหม่ในการหาพื้นท่ีผิวทรงกลมจากปริพันธ์จำกัดเขตได้ 

1.4 ขอบเขตการศึกษา 

 ศึกษาการหาพื้นท่ีผิวทรงกลมด้วยปริพันธ์จำกัดเขต 

1.5 ประโยชน์ที่คาดว่าจะได้รับ  

    1. ได้ค้นคว้าและศึกษา เรื่อง อัตราการเปลี่ยนแปลง อนุพันธ์ของฟังก์ชัน และปริพันธ์จำกัดเขต

เพิ่มเติม เพื่อนำมาอธิบายสูตรพื้นท่ีผิวของทรงกลมด้วยปริพันธ์จำกัดเขต 

    2. สามารถอธิบายการใช้ปริพันธ์จำกัดเขตในการหาพื้นท่ีผิวทรงกลมได้ 

    3. สามารถนำความรู้ เรื่อง การประยุกต์ใช้ปริพันธ์จำกัดเขตหาพื้นท่ีผิวทรงกลม เพื่อใช้ในการแก้

โจทย์ปัญหาท่ีเกี่ยวข้องกับพื้นท่ีผิวของทรงกลม และรูปเรขาคณิตสามมิติอื่น ๆ ได้ง่ายยิ่งขึ้น 

 
  



2 

 

 
 

บทท่ี 2 

เอกสารท่ีเกี่ยวข้อง 
 

 โครงงานคณิตศาสตร์ เรื่อง การศึกษาท่ีมาของสูตรปริมาตรทรงกลมด้วยปริพันธ์จำกัดเขต คณะ
ผู้จัดทำได้ศึกษาเอกสารท่ีเกี่ยวข้อง ดังนี้ 

1.  ทรงกลม 
2.  ฟังก์ชัน และฟังก์ชันวงกลม 
3.  อัตราการเปล่ียนแปลง 
4.  อนุพันธ์ของฟังก์ชัน 
5.  ปริพันธ์จำกัดเขต 

 

2.1  ทรงกลม   

 ทรงกลม คือ รูปเรขาคณิตสามมิติที่มีผิวโค้งเรียบ และจุดทุกจุดบนผิวโค้งอยู่ห่างจากจุดคงที่จุด

หนึ่งเป็นระยะเท่ากัน เรียกว่า ทรงกลม (sphere) 

 
รูปภาพท่ี 2.1 แสดงส่วนประกอบต่าง ๆ ของทรงกลม 

 

 

 

 

รัศมีของทรงกลม 

จุดศูนย์กลางของทรงกลม 
วงกลมใหญ ่

เส้นผ่านศูนย์กลางของทรงกลม 



3 

 

 
 

พื้นที่ผิวทรงกลม 

 กำหนดให ้พื้นท่ีผิวของทรงกลมเป็น S ตารางหน่วย 

 
รูปภาพท่ี 2.2 แสดงการแบ่งพื้นผิวของทรงกลมออกเป็นรูปหลายเหล่ียมจำนวนมาก 

 

 แบ่งพื้นผิวของทรงกลมท่ีกำหนดให้ออกเป็นรูปหลายเหล่ียมจำนวนมาก ๆ เช่น 10,000 รูป และ

ให้แต่ละรูปมีพื้นท่ีเป็น 1 2 3 4 10,000a , a ,a ,a , ... ,a  ตารางหน่วย 

 จะได้ 1 2 3 4 10,000S a a a a ... a+ + + + + ตารางหน่วย 

 จากการแบ่งพื้นท่ีผิวของทรงกลมเป็นรูปหลายเหล่ียมจำนวนมาก ๆ จึงทำให้เสมือนเป็นการแบ่ง

ทรงกลมเป็นพีระมิดท่ีมียอดของพีระมิดอยู่ท่ีจุดศูนย์กลางของทรงกลมและแต่ละพีระมิดมีส่วนสูงยาว

เท่ากับรัศมีของทรงกลม ซึ่ง คือ r 

 เนื่องจากปริมาตรโดยประมาณของทรงกลมจะหาได้จากผลรวมของปริมาตรของพีระมิดท้ังหมด

และปริมาตรของพีระมิด = 
1

3
พื้นท่ีฐานความสูง  

จะได้ ปริมาตรโดยประมาณของทรงกลม = 1 2 3 10,000
1 1 1 1

a r a r a r ... a r
3 3 3 3

+ + + +  

                                                 = 1 2 3 4 10,000
1

 r(a a a a ... a )
3

 + + + + +  

                                                 =
1

rs
3

  

ด้วยแนวคิดนี้ เมื่อเราแบ่งพื้นผิวของทรงกลมออกเป็นรูปหลายเหล่ียมจำนวนมากพอ เราจะได้ว่า ปริมาตร

ของทรงกลมท่ีมีรัศมี r เท่ากับ 
1

rs
3
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เนื่องจาก ปริมาตรของทรงกลม = 34
r

3
  

จะได้                          
1

rs
3

 = 34
r

3
  

ดังนั้น                          s = 4 2r  

นั่นคือ พื้นท่ีผิวของทรงกลมเท่ากับ 4 2r  ตารางหน่วย 

2.2 ฟังก์ชัน และฟังก์ชันวงกลม 

ฟังก์ชัน 

 ความสัมพันธ์ที่ สมาชิกแต่ละตัวในโดเมนมีความสัมพันธ์กับสมาชิกในเรนจ์เพียงตัวเดียว เป็น

ความสัมพันธ์ที่มีความสำคัญและใช้มากในคณิตศาสตร์ เรียกความสัมพันธ์นั้นว่า ฟังก์ชัน 

บทนิยาม ฟังก์ชัน คือ ความสัมพันธ์ซึ ่งคู ่อันดับสองคู่ใด ๆ ของความสัมพันธ์นั ้น ถ้ามีสมาชิกตัวหน้า

เหมือนกันแล้ว สมาชิกตัวหลังต้องเหมือนกัน 

 

รูปมาตรฐานของสมการวงกลม (ฟังก์ชันวงกลม) 

สมการวงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางอยู่ท่ี ( )h, k  และรัศมียาว r หน่วย คือ 

( ) ( )2 22x - h + y - k = r  
 สมการนี้เรียกว่า รูปแบบมาตรฐานของสมการวงกลม 

2.3 อัตราการเปลี่ยนแปลง 

บทนิยาม    ถ้า  y = f(x)  เป็นฟังก์ชันใดๆ เมื่อค่าของ x เปล่ียนเป็น  x + h โดยท่ี h  0  

และค่าของ y เปล่ียนจาก f(x) เป็น f(x+h) แล้ว 

1.  อัตราการเปล่ียนแปลงเฉล่ียของ y เทียบกับ x ในช่วง x ถึง x+h คือ  h
 f(x)    )hx(f −+  

2.  อัตราการเปล่ียนแปลงเฉล่ียของ y เทียบกับ x ในช่วง   xถงึ x 21  คือ 
12

12
xx

)f(x    )x(f
−
−

 

3.  อัตราการเปล่ียนแปลงของ y เทียบกับ x ขณะ x ใดๆ คือ h
 f(x)    )hx(f 

    0h
lim −+

→

 

ถ้า  y = f(x) เป็นฟังก์ชันใดๆ เมื่อค่าของ  น xเปลีย่นเป็ x 21 โดยท่ี 0   x x 12 −  
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และค่าของ y เปล่ียนจาก 

แล้ว อัตราการเปล่ียนแปลงเฉล่ียของ y เทียบกับ x ในช่วง   xถงึ x 21  คือ 
12

12
xx

 )f(x    )x(f 
−
−

 

  เรียก  )f(x    )x(f 12 −    ว่าส่วนเปล่ียนแปลงของ y  เขียนแทนด้วย y 

 และ เรียก  12 xx −   ว่าส่วนเปล่ียนแปลงของ x  เขียนแทนด้วย x 

ดังนั้น อัตราการเปล่ียนแปลงเฉล่ียของ y เทียบกับ x อาจเขียนได้อีกแบบคือ  

      x
f(x)  )x f(x 

x
y


−+




=  

 

2.4 อนุพันธ์ของฟังก์ชัน 

บทนิยาม ถ้า y = f(x) เป็นฟังก์ชันใด ๆ ท่ี h
f(x)  h)f(x 

0h
lim −+

→

 หาค่าได้   

ค่าท่ีได้เรียกว่าอนุพันธ์ของฟังก์ชัน f ท่ี x ใด ๆ  เขียนแทนด้วย ))x(f( หรอื  )y( หรอื  )x(f หรอื y dx
d

dx
d  

        ดังนั้น   ))x(f( หรอื  )y( หรอื  )x(f หรอื y dx
d

dx
d  =  h

f(x)  h)f(x 
0h

lim −+

→

 

2.5 ปริพันธ์จำกัดเขต 

บทนิยาม ให้ f เป็นฟังก์ชัน ถ้า F เป็นฟังก์ชันซึ่ง F’(x) = f (x) สำหรับทุก x ท่ีอยู่ในโดเมนของ f 

แล้วจะเรียกฟังก์ชัน F ว่าเป็น ปฏิยานุพันธ์ (antiderivative) หนึ่งของฟังก์ชัน f  

 กำหนด f เป็นฟังก์ชันต่อเนื่องบนช่วง [a, b] ถ้า F เป็นปฏิยานุพันธ์ของฟังก์ชัน f แล้ว 
a

b
f(x)dx = F(b) - F(a)  
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บทท่ี 3 
วิธีการดำเนินการ 

 
ในการทำโครงงานคณิตศาสตร์ เรื ่อง การประยุกต์ใช้ปริพันธ์จำกัดเขตหาพื้นที่ผิวทรงกลม                     

มีวิธีการทำโครงงานคณิตศาสตร์ตามข้ันตอนดังนี้ 

1. ขั้นตอนการวางแผน 
 1.1 ร่วมกันวางแผนหาหัวข้อโครงงานท่ีสนใจและเขียนเค้าโครงโครงงาน 
 1.2 นำเค้าโครงท่ีเขียนได้นำเสนอกับคุณครูท่ีปรึกษา 
 1.3 นำข้อเสนอแนะท่ีได้จากคุณครูท่ีปรึกษามาปรับปรุงแก้ไข  
 
2. กำหนดแผนปฏิบัติงาน 
 ในการทำโครงงาน เรื ่องการประยุกต์ใช้ปริพันธ์จำกัดเขตหาพื ้นที ่ผิวทรงกลมได้กำหนด
แผนปฏิบัติงาน ดังตารางต่อไปนี้ 
 
ตารางที่ 3.1 แผนปฏิบัติงาน 

ท่ี รายการปฏิบัติ กำหนดเวลา ผลการปฏิบัติ 

1. 
 

เลือก / กำหนดหัวข้อโครงงาน 30 มิถุนายน 2569 ได้หัวข้อในการทำโครงงาน 

2. ศึกษาเอกสารท่ีเกี่ยวข้อง และสืบค้น
ข้อมูลจากหนังสือ และอินเทอร์เน็ต 

1-7   
กรกฎาคม 2569 

ได้ความรู้และข้อมูลในการศึกษา
ท่ีมาของสูตรพื้นผิวทรงกลมด้วย
ปริพันธ์จำกัดเขต 

3. รวบรวมข้อมูลจากแหล่งข้อมูล
ท้ังหมดท่ีหามาได้ 

8-15 
กรกฎาคม 2569 

ได้ข้อมูลท่ีต้องการจะศึกษา เรื่อง
การศึกษาท่ีมาของสูตรพื้นผิวทรง
กลมด้วยปริพันธ์จำกัดเขต 

4. อธิบายสูตรพื้นผิวของทรงกลม    ท่ี
ได้มาจากการใช้ปริพันธ์จำกัดเขต 

16-25 

 กรกฎาคม 2569 

เข้าใจและสามารถอธิบายสูตร
ปริมาตรของทรงกลม    

ด้วยปริพันธ์จำกัดเขต 
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ท่ี รายการปฏิบัติ กำหนดเวลา ผลการปฏิบัติ 
5. ปรึกษาครูท่ีปรึกษาในการจัดทำ

รูปเล่ม 
26-29  

 กรกฎาคม 2569 
ได้ความรู้และแนวทางในการ
จัดทำรูปเล่มโครงงาน 

6. รวบรวมข้อมูลและจัดทำรูปเล่ม
โครงงาน  และปรับปรุงเพิ่มเติม 

30-6  
สิงหาคม 2569 

ได้รูปเล่มโครงงานท่ีสมบูรณ์ 

7. จัดทำ PowerPoint นำเสนอ 7-10 
สิงหาคม 2569 

ทำ PowerPoint นำเสนอ
โครงงานท่ีสมบูรณ์ 

8. ฝึกซ้อมการนำเสนอโครงงาน 11-17 
สิงหาคม 2569 

มีความพร้อมในการนำเสนอ
โครงงาน 

 
3. กำหนดกระบวนการทำงานกลุ่ม 
 
ตารางที่ 3.2 สมาชิกในกลุ่ม 

ชื่อสมาชิก หน้าที่ในการรับผิดชอบ 
นางสาวโกมลตรา นำเสนอปัญหาท่ีตนเองสนใจ เก็บรวบรวมข้อมูล ศึกษาข้อมูล  

และเอกสารท่ีเกี่ยวข้อง อธิบายท่ีมาของสูตรปริมาตรทรงกลมด้วย
ปริพันธ์จำกัดเขต และสร้างรูปเรขาคณิตโดยใช้โปรแกรม GSP 

นางสาวกาญจนา คำอ่อน นำเสนอปัญหาท่ีตนเองสนใจ เก็บรวบรวมข้อมูล ศึกษาข้อมูล  
และเอกสารท่ีเกี่ยวข้อง อธิบายท่ีมาของสูตรปริมาตรทรงกลมด้วย
ปริพันธ์จำกัดเขต จัดทำรูปเล่ม จัดทำ PowerPoint 

นางสาวเกวลิน สันสมุทร นำเสนอปัญหาท่ีตนเองสนใจ เก็บรวบรวมข้อมูล ศึกษาข้อมูล  
และเอกสารท่ีเกี่ยวข้อง อธิบายท่ีมาของสูตรปริมาตรทรงกลมด้วย
ปริพันธ์จำกัดเขต จัดทำรูปเล่ม จัดทำ PowerPoint 
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4. ขั้นตอนการศึกษาปริมาตรทรงกลมด้วยปริพันธ์จำกัดเขต 
 4.1 หาข้อมูลและเก็บรวบรวมข้อมูลจากเอกสารท่ีเกี่ยวข้อง  
 42. ศึกษาอัตราการเปล่ียนแปลงของฟังก์ชันใด ๆ 
 4.3 ศึกษาปริพันธ์จำกัดเขต 
 4.4 อธิบายการหาปริมาตรทรงกลมและพื้นท่ีผิวด้วยปริพันธ์จำกัดเขต 

 4.5 ศึกษาความสัมพันธ์ระหว่าง การหาพื้นท่ีผิวทรงกลมด้วยสูตร 24 r ด้วยปริพันธ์จำกัดเขต  
           4.6 คำนวณพื้นท่ีผิวด้วยปริพันธ์จำกัดเขตและตรวจคำตอบด้วยโปรแกรม GSP 
 
5. ขั้นตอนการวิเคราะห์และสรุปผล 
 การประยุกต์ใช้ปริพันธ์จำกัดเขตหาพื้นท่ีผิวทรงกลม พบว่า การหาพื้นท่ีผิวทรงกลมสามารถหา
ด้วยปริพันธ์จำกัดเขตได้ 
 
6. ขั้นตอนการใช้งานและนำเสนอ 
 ประยุกต์การหาพื้นท่ีผิวทรงกลมด้วยการใช้ปรพิันธ์จำกัดเขตมาคำนวณหาพื้นท่ีผิวของทรงกลม 
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บทท่ี 4 

ผลการดำเนินการ 

 

 จากการศึกษาที่มาของสูตรพื้นที่ผิวทรงกลมด้วยปริพันธ์จำกัดเขต ทำให้สามารถหาพื้นที่ผิวได้

ดังนี้  

1. จากสมการวงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางอยู่ท่ี (h, k) เมื่อ h = 0 และ k = 0 และรัศมียาว r หน่วย คือ
2 2 2(x k) (y k) r+ =− −  

 จะได้สมการ  2 2 2
x y r+ =  เป็นสมการวงกลมรัศมี r หน่วย 

 จะได้    2 2f (x) y r x= = −   จัดรูปให้เป็นฟังก์ชันเพื่อนำ y ไปแทนในรัศมีของ

ทรงกลม  

2. จากพื้นท่ีผิวทรงกลม คือ 24 r  

    เมื่อพิจารณาครึ่งวงกลม พื้นท่ีผิวครึ่งวงกลม 
24 r

A
2


=  

                                                           22 r=   

    แทนค่า y ในรัศมี     ( )
2

2 2A 2 r x=  −      ; 0 x r   

                                 ( )2 22 r x=  −           ; 0 x r   

                                 2 22 r 2 x=  −            ; 0 x r   

      หาอัตราการเปล่ียนแปลงของพื้นท่ีครึ่งทรงกลม 

                                      
( )2 2d 2 r 2 xdA

dx dx

 − 
=  

                           
dA

0 2 (2x)
dx
= −   
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dA

4 x
dx
= −   

                           dA 4 xdx= −   

 

ทำการรวมพื้นท่ีผิว dA จะได้ 

                               2 2

1 1

y y
y ydA 4 xdx= −    

                                               

2 2
2 2

2 2
1 1

y r x2

y r x
2 x = −

= −
= −   

พิจารณา  
 

2 2
1 1y r x= −

 
จะได้ 2 2 2

1 1x r y= −  

และ  
2 2

2 2y r x= −   จะได้ 2 2 2
2 2x r y= −  

ทำให้ 
2 2 2
2 2
2 2 2
1 1

x r y2
x r y

dA 2 x = −

= −
= − 

 

2 2 2 2
2 12 (r y ) 2 (r y )   = −  − − −  −   

 

2 2 2 2
2 12 r 2 y 2 r 2 y= −  +  +  − 

 

2 2
2 12 y 2 y=  − 

 

 

ตัวอย่างที่ 1 ดาวพฤหัสบดี มีเส้นผ่านศูนย์กลาง 139,820 กิโลเมตร จงหาแถบสีน้ำตาลเข้ม โดยแถบล่าง

อยู่ห่างจากเส้นศูนย์สูตร 1,000 กิโลเมตร และแถบบนอยู่ห่างจากเส้นศูนย์สูตร 1,800 กิโลเมตรจงหา

พื้นท่ีแถบสีน้ำตาลเข้ม 
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วิธีทำ  เมื่อเทียบกับแกน x และแกน Y จะได้ว่า 

         แถบสีน้ำตาลเข้มด้านล่าง ( 1y ) มีค่าเป็น 1,000 กิโลเมตร 

         และแถบสีน้ำตาลเข้มด้านบน ( 2y ) มีค่าเป็น 1,800 กิโลเมตร   

         จากการศึกษาพบว่า ลักษณะพื้นท่ีผิวทรงกลมท่ีเป็นแถบสีมีค่าเท่ากับ 

               

2 2
2 1

2 2

A 2 y 2 y

2 (1,800) 2 (1,000)

6,480,000 2,000,000

4,480,000

=  − 

=  − 

= − 

= 

 

จะได้ว่า พื้นท่ีแถบสีน้ำตาลเข้ม เท่ากับ 4,480,000 ตารางเซนติเมตร 

ตัวอย่างที่ 2  ลูกฟุตบอลลูกหนึ่งมีรัศมี 11 เซนติเมตร มีแถบสีเขียวเข้มหนา 5 เซนติเมตร    และแถบสี

เขียวอ่อนหนา 2 เซนติเมตร จงหาพื้นท่ีสีเขียวอ่อน 

 

     
→

 
 

วิธีทำ  เมื่อเทียบกับแกน X และแกน Y 

 พิจารณาซีกบน จะได้ว่า 

 แถบสีเขียวอ่อนด้านล่าง ( 1y ) มีค่าเป็น 2.5 เซนติเมตร
  และแถบสีเขียวอ่อนด้านบน ( 2y ) มีค่าเป็น 2.5 + 2 = 4.5 เซนติเมตร 

จากการศึกษา พบว่า พื้นท่ีผิวทรงกลมท่ีเป็นแถบสีมีค่าเท่ากับ 

y1

y2
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2 2
2 1

2 2

A 2 y 2 y

2 (4.5) 2 (2.5)

40.5 12.5

28

56

=  − 

=  − 

= − 

= 



→

 

      
2 22 (4.5) 2 (2.5)=  −   

      40.5 12.5= −   

      28=   

จะได้ว่า จากแถบสีเขียวอ่อนมีท้ังด้านบนและด้านล่าง จึงมีพื้นท่ีเท่ากับ 56 ตารางเซนติเมตร
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บทท่ี 5 

สรุป อภิปรายผลและข้อเสนอแนะ 
การศึกษาโครงงานคณิตศาสตร์ มีวัตถุประสงค์เพื่อ 

1.  เพื่อศึกษาวิธีการใหม่ในการหาพื้นท่ีผิวทรงกลมจากปริพันธ์จำกัดเขต 

2.  เพื่อใช้สูตรการหาพื้นท่ีผิวของทรงกลมด้วยปริพันธ์จำกัดเขตกับโจทย์ปัญหาอื่น  

 

5.1 สรุปผลและอภิปราย 

1.  สามารถหาพื้นท่ีผิวของทรงกลมจากปริพันธ์จำกัดเขตได้ 

2.  สามารถใช้สูตรการหาพื้นที่ผิวของทรงกลมด้วยปริพันธ์จำกัดเขตกับโจทย์ปัญหาอื่น ๆ ท่ี

เกี่ยวข้องกับทรงกลม และรูปเรขาคณิตสามมิติได้ 

 

5.3  ข้อเสนอแนะ 

สามารถนำความรู้ท่ีได้จากการทำโครงงานครั้งนีไ้ปต่อยอดในการหาพื้นท่ีผิวทรงกรวยและพื้นท่ี

ผิวของทรงกระบอกต่อไป 
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ภาพประกอบการทำงาน 
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